@ ChingQuizz : 8 ejercicios disponibles para la evaluacién de QCM

1. | Recordatorios )

E.837ED g c @ Completa las tablas de signos sigu-

ientes:
(e —0 oo

1—=z

2¢ 4+ 1

altura0.75pt
(1—z)(2z+1)

2. | Tabla de variaciones ]

] € @

rPropuesta: tabla de variaciones de una funcién de se- )
gundo grado en funcion del coeficiente a del término de
segundo grado:

T |7oc —%a +00

/N

0 —%a “+o00
+00

N

Variations de f| &

r Variations de f

Pour a<0 Pour a>0

J

Elabora la tabla de variaciones de las funciones polinémicas
de segundo grado siguientes:

(a) f()=32>-3z+2 (b)g(x)=—2>—-2z+3
E.297(D g c @ Para cada una de las funciones, elab-

ora la tabla de variaciones e indica las caracteristicas de sus
extremos:

@f:x»—>2m2+8x+1 @g:xl—)—xQ—l—Qx—l—l

E.8380 ) E c @ Para cada una de las funciones, elab-

3. Tabla de variaciones y raz’ces)

E.2977) g c @ Sea h la funcion definida por la

relacion :
h(z) = 42% + 22 + 1

@ Elabora la tabla de variaciones de la funcion h.

@ Justifica que la funcién h nunca se anula en R.

@)z —00 400

z—3

—2x+4

altura0.75pt
(x—3)(—2z+4)

ora la tabla de variaciones y da las caracteristicas de su ex-
tremo:

(1) f(z) = —32% + 92 — 2 (2) g(x) = 32> + 22 +2

E.8522) 8 @ Para cada una de las funciones, elab-

ora la tabla de variaciones y da las caracteristicas de su ex-
tremo:

@f:x»—>%-m2+im+1 g:ml—)—m2+2\/§aﬁ—1

E52)f € @
Consideremos la funciéon f definida por:

f(z) =az*+3z+2 dondeacR

Sabiendo que su curva representativa pasa por el punto
de coordenadas A(—2;—12), determine la expresion
completa de la funcion f.

@ Sea g la funcion cuya imagen de un namero real = se
define mediante:
g(z) =322+ bx+1 donde beR

Sabiendo que el vértice de la parabola representativa de
la funcién g tiene como abscisa 1, determine la expresion
completa de la funcion g.

’E.852(D g c @ Sea f la funcion definida por la

relacion :
f(z) =222+ 3z +1

@ Elabora la tabla de variaciones de la funcion f.

@ Justifica que la funcién f se anula en dos valores.
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E.8521 g c @ Sea g la funciéon definida por la

relacion :
g(z) = —42% + 42 — 1

@ Elabora la tabla de variaciones de la funcién g.

@ Justifica que la funcion g se anula en un tnico valor que
especificaremos.

E c @ Empareja cada uno de los polinomios

que aparecen a continuacién con su representacion grafica:
C=422—4z+1
F=—22422-1

A=2%+4z+5
D=—z2-1 ;

B=—z?+4+224+2
E=22-2z-1 ;

4. | Problemas y extremos ]

E.8379 ) E c @ Se quiere construir un area de jue-

gos rectangular junto a un edificio. Ademas, queremos que
las dimensiones de este rectangulo sean mayores o iguales a
10m. Esta zona de juegos esta rodeada por tres lados por
una pasarela de anchura 3 m, como se muestra en el siguiente

/1111111 b

- Aire de jeu

B C

El conjunto esta vallado por tres lados [AB], [BC] y [CD].
Nos interesa la longitud .Z de la valla:

<L =AB+BC+CD.
Observamos x y y las dimensiones en metros del area de juego
(el valor de x y y son necesariamente positivos).

Disponemos de 100 metros de valla que queremos utilizar en
su totalidad :

@ @ Expresa, en estas condiciones, el valor de y en fun-
ciéon de z.

@ Justifica que el valor de x debe ser menor que 44.

@ Determina las dimensiones para que se utilicen los 100
metros de vallado y se maximice la superficie de juego.

E.8104 E @ Consideremos un segmento [AB] de

longitud 1m, un punto M perteneciente al segmento [AB] y
los dos discos Dy y Dy de diametros [AM] y [M B] respecti-
vamente.

Dy
D,

A B

Determinar el lugar o lugares del punto M tal que la suma
de las areas de los discos Dy y D5 sea minima.

E.4867 ) E @ Un granjero tiene en su campo

un gallinero de forma rectangular y dimensiones 5m y 2m.
Quiere construir un potrero como el de la figura siguiente con
17m de vallado:

>

5m

[ R — 4

-+

2m
Los ntimeros x y y representan las dimensiones de este campo.

El gallinero esté representado por la zona sombreada, la valla
esta representada por la linea de puntos y la zona exterior
dedicada a las gallinas esta representada por la zona blanca.

Anotamos A la superficie de la parte exterior.

@ Establece la siguiente relaciéon entre x y y:
r+y=12

@ Demuestra que el area del espacio exterior tiene la ex-
presion:  A(x)=—2%+12-2—10

@ Elabora la tabla de variaciones de la funcion A sobre R.

@ Determina los valores de = y y para que la superficie del
espacio exterior reservado a las gallinas sea maxima.
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E.8381 ﬁ @ Un carpintero tiene un palo de

madera de 100 centimetros de largo y 3 centimetros de ancho.
Quiere utilizar toda la longitud del palo para hacer un marco
de madera como el que se muestra a continuacion :

T cm

wo fi

]

Sea A(x) el area interna del marco en funcion de z.
@ Elabora la tabla de variaciones de la funcion A.

3cm

@ Deduce las dimensiones del marco para que el area inte-
rior sea méaxima.

5. | Forma candnica y factorizacz’o’n)

E.1829 g c @ Considera el polinomio de segundo

grado:
P=2x%—6z—16

@ Determina la forma canénica del polinomio P.
@ Deduce la factorizacion: P = (a? — 8) (33 + 2)
@ Deduce que la tabla de signos:

T —00 —2 8 +00

r?2—62—16 + - +

g c @ Consideremos la funciéon f definida

en R por la relacion :
f(x) =222 —16-x + 30

@ Establecer que la funcién f admite como forma canénica:
2
fl)=2[(z—4)" 1]
@ Deduce la expresion de la funcion f, luego factoriza en
la forma de dos factores de grado 1.

Pista: la funcion f admite una factorizaciéon de la
forma:  f(x) :2~(a-x+b) (c-x—i—d) donde a, b, ¢, deR

@ Elabora la tabla de signos de la funcién f.

E.2249 E c @ Consideremos la funcién f definida
en R por la relacion :

f(x) =622 — 92 —6

@ Demuestre que la expresion de f(x) puede escribirse:

(-2 2

2

25 5
@ Observando que 6= (Z , factoriza la expresion de la

funciéon f como dos factores de grado 1.

@ La figura siguiente esta formada por
que mide 6 cm y un punto M plano en el

s} €

el segmento |
segmento [AB].
El semicirculo €, (resp. %2, 63) admite el segmento [AB]
(resp. [M B], [AM]) por didmetro.

Sea z la longitud del segmento [AM]. Determina para
quelle(s) valeur(s) de z el area del dominio sombreado es
maxima.

@ Elabora la tabla de signos de la funcién f.

E.6397 ) E c @ Considera el polinomio de segundo

grado:
P=-222—-13x-15

@ Determina la forma canoénica del polinomio P.
(2) Deduce la factorizacion: P = (=22 —3)(z+5)
@ Deduce que la tabla de signos del polinomio P

E.8374 ﬁ c @ Consideremos la funcién f definida

para cualquier x €R por:
f(r) =222 —62—8

@ A continuacién se da la curva € representativa de la fun-
cién f en un sistema de referencia ortogonal (O I J ) :

\ PA ]
\ /
Hle 1\ i /
\ I /
R b P iy
o ] \ G f
\L /
i 3
\ /
=0
\\ /l
AN 7
_13 N Yy

Conjetura la tabla de signos de la funcion f.

@ @ Determina la forma canénica y luego la forma fac-
torizada de la funcion f.

@ Establecer la tabla de signos de la funcion f.

6. | Introduccion: raices, factorizacion y signos)

https://chingmath.fr


chapExoCorrec/8381

sacados/8381

chapExoCorrec/8430

sacados/8430

chapExoCorrec/1829

sacados/1829

chapExoCorrec/8373

sacados/8373

chapExoCorrec/2249

sacados/2249

chapExoCorrec/6397

sacados/6397

chapExoCorrec/8374

sacados/8374


g c @ Consideremos el polinomio: P =

32+ 32— 18
@ Determina las raices del polinomio P.
Sean x1 y x2 las dos raices del polinomio P.
@ @ Expande la expresion (x—xl) (13—.132).
@ Deduce una factorizaciéon del polinomio P.
@ Elabora la tabla de signos de la expresién P en R.

mom) § @

—9-22 + 6.2+ 15

@ Considera el polinomio: P =

@ Determina las raices del polinomio P.

Sean x7 y x2 las dos raices del polinomio P.

@ @ Expande la expresion (x—xl) (:l:—xg).

7. | Factoring ]

] € @

rPropuesta: La factorizacion de un polinomio a~x2+b~x—|—a
de segundo grado depende del valor de su discriminante A :

A<0 | A=0 A>0
a~(a:—oz) (xfﬂ)

ou « et B sont

Aucune a x—l—i 2
factorisation 2a

les deux racines du polynémes

\&

Factoriza, si es posible, las siguientes expresiones :

@m2—3x+2 @—2:02—296—1—4
@—x2+2x—1 @4x2+x+3
E.9518 ) g @ Exprese las siguientes expresiones

en forma factorizada:

(a) 322326 (b) 2.2 +12:z + 18

E.9521 ) E c @ Factoriza, si es posible, los poli-

nomios de segundo grado siguientes:
(a)z?+22+1 (b)322—42+2 (c) 322 +4ax—1

Sugerencia: presentar los resultados como:
(am + b) (c~a: + d) ou (a-a: + b)2 con a,b,c,d€Z

E.952(D E c @ Factoriza, si es posible, las siguientes

expresiones :

(a) 822 —24z4+18 (b) 322 +z+1 (c) 42 +z+3

Sugerencia: presentar los resultados como:
(ao:z: + b) (c~:c + d) ou (a~x + b)2 con a,b,c,d€Z

E c @ Factoriza las siguientes expresiones :
(a) 6-22—7-z—3 (b) 4-2%+12-2+9

Sugerencia: presentar los resultados como:
(a-x + b) (c-x + d) ou (a-:r + b)2 con a,b,c,d€Z

@ Deduce una factorizacion del polinomio P.
@ Elabora la tabla de signos de la expresion P en R.

E.10323 ﬁ c @Consideremos el polinomio: P =

—2.2% — 82 + 16

@ Determinar las raices del polinomio P.

Indicacién: Las raices se expresaran en la forma “a+b-+/c”,
donde a,b,c€Z.

Denotemos por x1 y x2 las dos raices del polinomio P.

@ @ Desarrollar la expresion (xfxl) (337332).
@ Deduzca una factorizaciéon del polinomio P.

@ Elabore la tabla de signos de la expresion P sobre R.

E.10594 E c @ Factoriza, si es posible, cada uno

de los polinomios que aparecen a continuacion :

(a) 32> —1224+12 (b) 52> +22 -1 (c) 62>+ —15

MO ) E c @ Factoriza las siguientes expresiones:
@43}2—1—430—5 @x2—2x—4

Indicacion: simplificaremos al maximo la expresion fac-
torizada de estos polinomios, prestando especial atenciéon a
la expresion de sus raices.

’E.1057ED B c @ Factoriza las siguientes expre-

siones:
(a)222—6z+2 (b) —a? -4z +8

Indicacion: simplificaremos al maximo la expresion fac-
torizada de estos polinomios, prestando especial atencién a
la expresion de sus raices.

ﬁ c @ Factorizar la expresion: A=

1222 + 122 — 3

Indicacion: se factoriza la expresion en la forma:
A= (2:6—1—04)(6:6—1—5)
donde a y 8 son dos numeros reales.
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a0 f € @

Factorizar la expresién: —2-22—3-z+5.

@ Para cada propuesta, solo hay una respuesta correcta.
Marque la casilla correspondiente.

Indicacién: se utilizara el resultado de la pregunta

3 5
(a) La forma factorizada de —x2—§'w+§ es:

O@+5)(1-2) Oz+2)1-2)

8. | Factorizaciones (grado 3))

E.9527 g c @ Consideremos la funciéon f definida

en R por la relacion :
flx)=a23-Tx—-6

@ Comprueba que el nimero 3 es un cero de la funcién f.

Indicacién: el polinomio z3—7-2—6 admite el niimero 3
como raiz. Por lo tanto, admite una factorizacion de la
forma:

23 —T-2—6= (x—S) (a-x2—|—b-:z:+c) donde a,b,ceR

@ @ Para a, b, c nimeros reales, comprueba la siguiente
identidad :
(x—3) (a~x2—|—b~x+c) =axd+ (b—3a) x4 (c—3b) -x—3c

9. | Tabla de signos )

=l € 8

(L tabla de signos de un polinomio de segundo grado de-)
pende del signo del coeficiente a del término de segundo
grado y del signo del discriminante A.

Las seis posibilidades se representan a continuacion :

— >
A<0 A—O o et 3 sont les deux racines
Z |—oco + oo Z |—oo —b/2a + oo T |—0c0 B +oo
0| 2 : 2
a>d & + 5+ + & +0—0+
n n n
Z |—oco + oo Z |— oo —b/2a + oo T |—c0 B +oo
T ] [}
a<0| g _ g5 — _ Bl — 0+ 0 —
\— _J

Establezca la tabla de signos de los siguientes polinomios de
segundo grado:

(a)2?+3z+4 (b)42®+32—-10 (c)4a® — 16z + 16

E.5712) g c @ Elabora la tabla de signos de las

siguientes expresiones :

(a) 322+4z—-4  (b) —422+22+6

10./ Tabla de signos e inecuacién)

(e9(1-12) B+ DG

@ La forma factorizada de —2-3:2—3-;10—1—5—1—(1—33) es:
OQ2z+5)(1-2) O(2z+5)
OQz+6)(1-2z) O (2z+6)(2-x)

@ La forma factorizada de —2-(x+1)2—3-(x+1)+5 es:
O@R2z+6)(1-2z) O(2z+6)(2-2)

|:|—(2-ac—|—7)~a: O (2-x+7)(2—x)

@ Determinar los valores de a y b que verifican :
a=1 ; b—3a=0 ; ¢c—3b=-7 ; —3c=—-6

@ Deduzca la forma factorizada de la funciéon f en fac-
tores de grado 1.

’ E.9522) ﬁ c @ Consideremos la funcién f definida

en R cuya expresién es:  f(z)=2-23-T7-22+4-2+3

@ Determina los niimeros reales a, b, ¢ que logran la igual-
dad:
f(@) = (22 — 3) (a-a? + bx + ¢)

@ Deduce la forma factorizada de la funciéon f como pro-
ducto de factores de grado 1.

E.10597 g c @ Dibuja, en R, la tabla de signos de

cada una de las siguientes funciones definidas en R:
@f(:z:) =52 —dx+1 @g(x) = =322 + Tz + 20

g c @ Elabora la tabla de signos de las

siguientes expresiones en R:

(a) 222411245  (b) —322 +4x +4
ﬁf) ) E c @ A Elabora la tabla de signos de
cada una de las expresiones siguientes:
(a) 2-224+9-z+10  (b) 1222-3124+20  (c) —Ha>—3z—1
M? ) 3 c @ Establecer la tabla de signos de los

polinomios de segundo grado siguientes:

@—m2+2x+6 @21‘2—8$—8

Indicacién: se indicaran las raices de los polinomios en la
forma: a—l—b\/z donde a,beR y ceRY.
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E.4460 ) g c @ Resuelve las siguientes inecuaciones :
(a) a?—2—2<0 (b) —922+122-4<0

E.8378 ) g c @ Resuelve las siguientes inecuaciones :
(a) —4224224+2>0 (b) 3-224+2+1<0

E.8428 ) g c @ Resuelve las siguientes inecuaciones :
(a) 22 +2+3<0 (b) 322 —6x—-3>0

g c @ Resuelve las siguientes ecuaciones :

(a) 22-324+2>0 (b) 522 +42—1<0

(E9519) § @ @ Resuclve las inecuaciones:

(a)622+2-120 () —2>+2-3>0
(E0136) § @ @ Resuclve las siguientes ecuaciones:
(a) —1022 - 132 +320 (b) Bz + 1) (2> +z+1)<0

E937) § @ @ Resuelve la inecuacion:  22% —8a +
2>0

11.) Tabla de signos e inecuacion (grado 3))

o) §

en R por la relacion :
fx) =23 —42% - 42+ 16

@ Consideremos la funciéon f definida

@ Comprueba que el nimero 2 es un cero de la funcién f.

Indicacién: el polinomio z3—4-22—4-.24+16 admite el
nimero 2 como raiz. Por lo tanto, admite una factorizaciéon
de la forma:

23—4-22—4.24+16= ( ) (a z2+b- x—|—c) donde a,b,ce

R

@ @ Para a, b, ¢ nimeros reales, comprueba la siguiente
identidad :
(x—2) (a~x2+b~x+c) =ax+ (b—Qa) x4+ (c—2b) -x—2c

@ Determinar los valores de a y b que verifican :
a=1 ; b—2a=—-4 ; ¢c—2b=—-4 ; —2c=16
Proponer una forma factorizada de la funciéon f.

@ Establecer la tabla de signos de la funcion f.

E.1643 E c @ Considera el polinomio P cuya ex-

presion es:

P=2a23+72%—Tx—12

@ Establece la siguiente factorizacién donde b es un nimero
real a determinar:

P=(z+1) (22 + bz —12)
@ Deduce la tabla de signos del polinomio P.

E.1158 B c @ Considera el polinomio de tercer

grado:
P=3x3+522—-5z+1

12.) Posiciones relativas de las curvas |

g c @ Consideremos la funciéon f definida

en R por la relacion :
f(x) = —2? — 22 + 3.

A continuacioén se da la curva ¢ representativa de la funciéon
f en un sistema de referencia (O I J ) ortonormal :

Sabemos que el polinomio P admite una factorizacion de la
forma:
P = (3m — 1) (a-x2 +bx+ c)
@ Determina los valores de a, b, ¢ verificando esta factor-
izacion.
@ Deduce el conjunto de raices del polinomio P.
@ Elabora la tabla de signos de P.

E200)f € @

@ @ Establece que el polinomio P(x)=2x2—z+1 es es-
trictamente positivo en R.

@ Deduce el signo del polinomio:
Qx)=(222 -2 +1)2+3-222 -z +1)+1
@ @ Dar la forma expandida reducida del polinomio Q.

@ Justifique que la ecuacién siguiente no admite solu-
cién:
4z 4—4x3+11x2—5x+520

E465) f @
Establece la 81gu1ente igualdad :

—2.2% + 4.2 — 2)(a-x® + bz + ¢
= —2az* + (4a—2b)z3 + (—2c+4b—2a)x? + (4c—2b)x — 2¢
@ Dar, sin justificar, los valores de a, b, ¢ que alcancen la
siguiente igualdad :
(—22% + 4 — 2)(a-2® + b-x + ¢)
= —18-z% + 1823 + 1422 — 10-x — 4
@ Elabora la tabla de signos de la funcién f definida en R
por: f(z)=—-182*+18-23+14-22~10-x—4
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—

~]

&R

1 e

Consideremos la funcién afin g definida por la relacion:
g(x) = —z+1
@ Dibuja en el sistema de referencia inferior la recta (d)
representativa de la funcion g.

@ @ Dibuja la tabla de signos de la expresion:
f(z) —g(x).
@ Deduce la posicion relativa de las curvas ¢, y €5 en
R.

E.6506 ) E c @ Consideremos las dos funciones f y

g definidas en R por:
f@)=22-62+7 ; g(x)=22%—22+2

En el plano provisto de un sistema de referencia ortogonal
(O;I ; J), damos las curvas €5 y %, representativas de las
funciones f y g respectivamente.

Al

A

\ /

Determina la posicién relativa de las curvas 65 y 6.

E.505éD E c @ Consideremos la funcion f cuya im-

agen de cualquier ntimero real x esté definida por la relacion :
f(x)=—2x%+4z+2.

En el plano provisto de un sistema de referencia (O 1 J ),
consideremos la curva % representativa de la funcion f y la
recta (A) primera bisectriz del plano con ecuacion y=z.

Iy

I 2 \ 3 4
B
Investiga algebraicamente la posicion relativa de la curva €%
y la recta (A).

’ E.71059 E c @ En el plano provisto de un sistema

de referencia (O ;1 ;J ), consideremos las curvas 6y y 6, rep-
resentativas de las funciones f y g definidas por:
flx)=-22%2-5x+1 ; g(x)=62>+2—4

A continuacion se muestra una representacion grafica de estas
dos curvas:

€y

3/ &2 N\ O[\/1 2 3 1
921

Determina la posicién relativa de estas dos curvas.

E.7084 ) E c @ En el plano provisto de un sistema

de referencia (O L J ), consideremos las curvas ¢y y ¢, rep-
resentativas de las funciones f y g definidas por:

7
flx)=-22+42-3 ; gx)= 5-372—53:—1—1

\ /

L

7 \

Determina la posicion relativa de estas dos curvas.

13.) Posiciones relativas de las curvas (grado 3))

E.9524 ﬁ @ Consideremos las dos funciones f y

g definidas en R\{5} por las relaciones:

f(f):m ;og(w) =—x+2

Estudiar la posicién relativa de las curvas ¢y y ¢, represen-
tativas respectivamente de las funciones f y g.
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14. Problemas y desigualdades]

e § @ @

Considera  la  siguiente 4em
figura formada por: i

0 AEFG el cuadrado,

O de dos rectangulos
ABCD y CIFH.

wo

Los puntos B, D, I, H ip C
pertenecen a los lados del I
cuadrado AEFG.

8

Considera el é&rea som-
breada que se muestra al 4 2 B E
lado y anota su area A:

(las medidas estin en centimetros)

Determina el conjunto de valores de x que logran la in-
ecuacion:

37
Z —
A 1

Cualquier rastro de investigacion o de toma de inicia-
tiva se tendra en cuenta en la evaluacion..

g c @ Considere la siguiente configuracion

en la que:
D R C
p i Q
A M B
donde:

O los cuadrilateros ABCD y CRNQ son rectangulos y
AMNP es un cuadrado

0 los puntos M, @, R, P pertenecen a los segmentos [AB],
[BC], [CD], [DA] respectivamente.

0 AB=10cm y AD =5cm.

Sea x la longitud del segmento [AM] y sea A el area de la
parte no eclosionada de esta figura:

@ Demuestra que el area A se expresa en funcion de x me-
diante:
A= 2224151z

@ @ Resuelve la ecuacion A = 27

@ Determina las posiciones del punto M para que el area
no eclosionada tenga un area mayor o igual que 27 cm?.

@ Anéalogamente, determina las posiciones del punto M
para que el area no eclosionada tenga un area mayor o
igual que 18 cm?.

) § @ @

Considera la figura de al ladoA M B
donde ABC'D es un cuadrado

cuyos lados miden 5 cm.

Considera un punto M enp N

el segmento [AB] y sitaa el
punto P en el segmento [AD]
y los puntos N y @ de forma
que AM NP sea un cuadrado
y BCQM un rectangulo.

D Q c

Sea z la medida del segmento [AM]. Determinar el conjunto
de valores de x para que el area del cuadrado AMNP sea
estrictamente mayor que el area del rectangulo BCQM.

E.8382) E c @ Queremos construir, a partir del pa-

tréon que se muestra a continuaciéon, una caja rectangular sin
tapa. Las longitudes se expresan en cm.

16 cm

< >

10em

xI
\/

>
xr

@ @ Cuando se construya la caja, ;qué dimensiéon rep-
resentara el namero x? ;La longitud, la anchura o la
altura?

@ . Qué valores puede tomar la variable x en este prob-
lema?

@ Expresa el volumen ¥ en funcién del valor de x.

[Tl

@ En esta pregunta, buscamos para qué valores de “z” esta
caja tiene un volumen igual a 144 cm3:

@ Determinar el valor de los nimeros reales de a y b que
verifican la siguiente factorizacion :
423 — 522% + 160z — 144 = (a-z + b)(2z — 4)?

@ Deducir los valores de = para los que ¥'(z) tiene un
valor de 144.
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E.2956 g @ En el plano provisto de un sistema

de coordenadas ortonormales (O ;I ;J), consideramos la rep-
resentacion de las dos funciones f y g cuya imagen de x se
define por:

8 —6
fe)= 5 ¢ gle)= 7 +6
cgf ng
B
A

El namero = pertenece al intervalo [0;8]. Consideramos los
puntos A y B de abscisa & que pertenecen respectivamente a
las curvas representativas ¢y y %y.

Paralelamente a los ejes, se construyen dos rectangulos rep-
resentados arriba; se anotan A; y As cada uno de sus areas.

(1) Determinar la expresion de las éreas A; y As en funcion
del valor de x.

@ Determinar para qué valores de x se tiene: Ay > Ay

15./ Problemas, desigualdades y raices cuadradas)

E.81OED g c @ En el plano provisto de un sistema

de referencia (O;I ;J)7 consideremos el disco ¥ de centro
A(3;1) y de radio 2 y la recta (d) que pasa por los puntos
B(0;3,5)y C(1,5;3):

£3
I~~~
™~
3 ™~
L ~
N~ i
~e
<
N

9 T~ £\
Z ~ *q“ \ }

i \_ T
I
%

\ /
0 4 l

Determina el conjunto de abscisas de los puntos de la recta
(d) incluidos en el disco 2.

Pista: nos interesara el conjunto de puntos M de la recta (d)
tales que AM?<4

’ E.811(D E c @ En el plano provisto de un sistema
de referencia (O;I ;J), consideremos el disco Z de centro

A(z ;0) y radio 5 y la recta (d) que pasa por los puntos

B(—-2;5)y C(1;-1):

=2}

3

(d
\
=
B2 e T~
4
— 3
\
5
Mo
7 ¥ \
/ 2 \
P 0y
\; A -
-hl - - - \ 4 [0} [
7 \
\ § \ /
\ ° \ /
-]
‘\
. 5
13 -
\I
4
\
e =
TJ
-6

Determina el conjunto de abscisas de los puntos de la recta
(d) incluidos en el disco 2.

Pista: nos interesaré el conjunto de puntos M de la recta (d)
tales que AM? <25.
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E.5821 E c @ Consideremos la funcién f cuya im-

agen de un numero = esté definida por:

2
f(x)ix—\/—x2+6x—8

@ @ Resuelve la inecuacion:

—22462—8>0.

@ Demuestra que la siguiente ecuacion no tiene solucion :
r=+—x2+6z—8
@ Dar el conjunto definidor Dy de la funcién f

@ Demuestra que la funcién f es positiva en su conjunto
definidor.

16., Fracciones racionales y simplificaciones)

E.7154 ) E c @ Consideremos la funcion f definida

por: f(z)=2%2—6-2—7
@ Determina la forma factorizada de la funcion f.
@ Consideremos la funcion g definida en R\{3;7} por:
22— 6107
g(l‘) = (

T — 3) (z — 7) '
@ Simplifica la expresiéon de la funcion g.
@ Elabora la tabla de signos de la funcién g.

b § @

racionalg:
re—x—2

202 —-3x—2

E c @ Simplifica la expresion de las frac-

@ Simplifica la siguiente fraccion

ciones racionales siguientes:

3z —1 622 — bz + 1
@ -1 @ 1— 422

322 4+ 2z

’ E.274(D E @ Consideremos la funcién f cuya im-
agen de x esta definida por la fracciéon racional siguiente:
822 + 6z — 5

F@) =17 — 13013

Da el conjunto de definicion de la funcion f, luego determina,
si existe, la forma simplificada de f(z).

E7103) § @ @ Simplifica la siguiente expresion

racional :
322 —6x —6

—(V3+2)z+ (V3+1)

17.) Tabla de variaciones y tabla de signos)

E.2276 g @ Consideremos las funciones f y g

definidas sobre R definidas por las relaciones:
f@)y=2>4+z+1 ; g(x)=-22>-3z+5

@ Elabora la tabla de variaciones de cada una de estas fun-
ciones.

18./ Compartir )

E.2973 E c @ En el plano provisto de un sistema

de referencia (O;1;J), consideremos las curvas €y y €, rep-
resentativas de las funciones f y g definidas por:

f(x):x2+;xfl ; g(z):f%~x2+x+1
\ /
Vi ™
\ i /
o f / / (@q
\ / / \
-# -B = = @ y
/
/] f \
/ \
/ J \

@ Elabora la tabla de signos de cada una de estas funciones.

E.7083 ) g c @ Determina la tabla de signos de las

siguientes expresiones en R:

(a) 22® — 3z — 2 (b) (22 +1)(32% — 22 — 1)

Las preguntas siguientes se responderan algebraicamente :

@ Determinar los ceros de las funciones f y g. (es decir, los
antecedentes de 0 por cada una de estas dos funciones)

@ Determina, algebraicamente, la posiciéon relativa de las
curvas 65y 6.

m E c @ Consideremos la parabola P con

ecuacién y=x2—x—10 y la recta D con ecuaciéon y=2x—1.

@ Determina las coordenadas de los puntos de interseccién
de Dy P.

@ Dar los valores de x para los que el punto P con abscisa x
queda por encima del punto de D con la misma abscisa.
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19.) Ejercicios no clasificados]

ﬁ c @ Consideremos la funciéon f definida

en R por la relacion :
flx) = —22 — %x+2

En el plano provisto de un sistema de referencia (O;I ; J)
ortonormal, viene dada la curva % representativa de la fun-

)
cion f y la recta (d) de ecuacion: y:—zx—i—z
4 4
s
! (@)
I I I I
-5 4 -3 -2 1 0 I

@ @ Determinar las coordenadas de los puntos de inter-
seccion de la curva € con el eje x.
@ Determina las coordenadas del punto de interseccion

de la curva € con el eje y.

@ Determina la posicion relativa de las curvas 6 y (d) en
R.

g c @ Consideremos el triangulo ABC

rectangulo en A tal que:

AB=9cm ; AC =4cm
C
-
N
5
L F
B ——— A
' 9em

Considera un punto D perteneciente al segmento [AB] y an-
ota = la longitud del segmento [BD]. A partir del punto D
se construye un rectangulo DEF' A tal que:

Ec[BC] ; Fe[AC]

El area del rectangulo DEF A es A.

@ @ Determina la expresion de la longitud F'A en funcién
de z.

@ Justifica, brevemente, que el nimero real x pertenece
al intervalo [O ; 9].

@ Establece que el drea A se expresa en funciéon de x me-
diante :

4
A(z) =4z — §-x2
@ @ Elabora la tabla de variaciones de la funciéon A sobre
el intervalo [O ; 9].
@ 1, Cual es el area maxima que alcanza el area A?

@ Deseamos conocer los valores de x para los que el area A
es mayor o igual que 5cm?:

@ Establece la siguiente factorizacion :
—4x? + 362 — 45 = (2 — 15)(3 — 22)

(b) Resuelve la inecuacion: A(z) > 5.
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E.7329 ) g c @ Consideremos la funcion f definida

en R por la relacion :
f(z) =32% +4a+ 1.

A continuacion se da la curva representativa ¢ de la funcion
f en un (O 31y ) sistema de referencia ortonormal :

3

\ ]
\ o

&N

1
=1

@ Consideremos la recta (d) que pasa por los puntos
A(-3;2)y B(—-2;1).

@ Dibuja la recta (d) en el marcador de abajo.
@ Determina la ecuacion reducida de la recta (d).

@ Determina la posicion relativa de la curva @ y la recta

(d).
E.2838) g c @ Consideremos la funcion f definida

por la relacion :
fl@)=—x+1.

La representacion grafica se da a continuacion :

N

\

N

7 J]

Considera el punto A de coordenadas (3;1) y M un punto de
la curva €%.

Determina la posicion del punto M en €y de forma que la
longitud AM sea minima.

E.10596 ) c @ Sea ABC'D un rectangulo de dimen-

siones 6 cm y 4 cm. Consideremos los puntos 'y G, situados
fuera del rectangulo ABC D, que pertenecen respectivamente
a las semirrectas [AB) y [AD), y el punto F, de modo que el
cuadrilatero AGFE sea un rectangulo.

E F

S

4em

A 6 cm D z G

Denotamos por x y y las dos distancias siguientes:
r=DG ; y=BE

Se impone que los puntos F y G formen un rectangulo AEFG
cuyo perimetro sea 28 cm.

@ @ Demuestre que la longitud y se expresa en funciéon
de x mediante: y=4—x

@ Deduzca los valores posibles de x.

Denotemos por A el area de la parte sombreada (la del poli-
gono BEFGDC).

@ Establecer que el area de la parte sombreada se escribe
en funcién de x se obtiene mediante la igualdad :
A(x) = —2® + 20 + 24

@ Elaborar la tabla de variaciones de la funcion A sobre
[0;4]. (Se indicard el valor del extremo local).

@ ;,Cual es el valor del area maxima de la parte sombreada?
(Para qué valores de x se alcanza?
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