@ ChingQuizz : 6 ejercicios disponibles para la evaluacién de QCM

1. /| Vectores opuestos y resta,s)

508 € @

Definicién: Sea W un vector. Se denomina vector opuesto
al vector u al vector denotado por — v definido por:
O la misma direccién que el vector u

. —
O el sentido opuesto al vector u

. . —
O la misma longitud que u

En el plano, consideramos los vectores 7 siguientes:

> T
N o 7
0
L ~
71{\) // /4/
/] /|
Vv
=
]

ﬁ
@ Nombra el vector o vectores opuestos al vector w .

— —
@ Traza un vector e opuesto al vector d .

i € B

Definicién: Sean u y W dos vectores. Se define la sus-
traccién de_l> VGCE))I‘ u poy el vector v mediante la relacion :
U — v =u-+ (— v)

En otras palabras, nunca se realiza la sustraccién por un
vector, sino que se suma su opuesto

- =
Sean u y v dos vectores del plano.

. . . . - =
@ . Qué se puede decir de la diferencia: v — u?

@ Para cada uno de los tres casos representados a conti_n)—

uacion, dibuja una representaciéon de la resta: u — v
//L//
- /
\z' /"\)//
N /1
N y /
L o

2. | Multiplicacion por un nimero entero)

5§ € @
D

A
Determina un representante
de cada una de las sumas sigu-
F ientes:
- —
N (1) EI-GF
Y — = —
G (2) HE+ Bl - JF
— = =
. (3) FG—IF - GE
H
C J B
E.9342 ) E c @ Sea ABC'D un paralelogramo. Se
anota:

0 I el punto medio del segmento [AB];
0 J el punto medio del segmento [DC.

Determinar en cada caso un representante del vector resul-

tante:
— — —_— = — — —
(a)AC-AJ  (b)AB+1J-DJ (c)-DJ-JB

E 8531 ) E c @ En el plano, considere los dos vec-

tores u y w que se muestran a continuacion.

Dibuja el vector v que cumple la relacion :
W7 =w

’ E.648@ ﬁ c @ Se marca el plano con una referencia
%
(O; i3 j7)ylos tres puntos:

A<1+\/§;2—\/§) ;B(\/i—l;\/iﬂ) ;C(\/i+3;3—3\/§)l

—  —
@ Demuestre que los vectores AB y AC son opuestos.

@ 1. Qué se puede decir del punto A en relacion con el seg-
mento [BC|?
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) € @

« sa . —
Proposicion: en el plano, consideremos un vector « y un
entero n € N*. El vector n - u se define como

- = = —
nu =u-+u-+--+u

n fois

En el plano, considera los tres vectores y los tres puntos que
se muestran a continuacion :

L~

3
N3]

~
2
1%

I~

—> %

@ Sitta el punto B tal que: AB =3-u
H %
@ Coloca el punto C' tal que: CD =2-v
— —
@ Coloca el punto F tal que: w =4-EF

g c @ Sobre una recta graduada, se sittian

los puntos A, B, C, D, E:

B AC E D

[l >
Ll Ll Ll Ll Ll Ll Ll kel

Para cada pregunta, completa correctamente las lineas de
puntos:

(@) BC=..... x AC M) ED=...... x AC
@A—C>’: ...... xCA @ﬁ)— ...... xCA
@ﬂ: ...... x AB @ﬂ_ ...... xBE

g c @El siguiente dibujo muestra una linea

recta con una escala regular.

A B ¢ D E F G H I ] K

- —
(a) DG =...... DE b CE=...... GI
_>
(¢c)DB=...... DF (EI=...... AC
E.5287 g Sobre una recta graduada, situamos
los puntos A, B, C, D, E:

+w

Para cada pregunta, determina el valor del ntmero k
verificando la igualdad :

(a) BC = k- AC (b) ED = k- AC
() AC =k-CA () ED=k-CA
() EA=k-AB (D) AC=Fk-BA

E.9811 g c @ Sean A, B, C tres puntos del plano

no alineados:

3. | Multiplicacion por un real)

—_ =
Simplifique la expresién: 2-AB—BA

E c @ Consideremos, en el plano, los dos
— =

vectores u y v a continuaciéon:

s —
Dibuja en la g;adricula un representante del vector w
definido por: w =2u +3v.

’ E.210(D E c @ Consideremos el siguiente plano con
una cuadricula regular. Sean u y v dos vectores del plano:
@ Dibuja un w representativo del vector v —w .

@ Dibuja un x representativo del vector 4 u +3 v .

E c @ Considera el paralelogramo ABC D

que se muestra a continuaciéon donde los puntos I y J son los
respectivos puntos medios de los segmentos [AB] y [CD].

D A\ J A\ C

N\ N\

A\ AN

A N\ T A\ B

Para cada pregunta, da sin justificar un vector igual a la ex-
presion propuesta:

— = —
(a) 2xDJ + BD

(1)3DJ+214 (&) 24] - BC

https://chingmath.fr
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) € @

9,-0a . —
Definicion: En el plano, se consideran un vector u y un )
ntimero k€R. Los vectores u y k-u son colineales y:
— — —
u et k-u || v H
. —
k<0 sentido opuesto —kx H U H
k=0 X 0
. . —
k>0 mismo sentido kx || U ||

.

El dibujo siguiente representa una recta con una graduaciéon
regular.

_J

@ﬁ_ ...... GJ @ﬁ_ ...... CF
(D Jl=......AC @FEF=..... ITe,
@c_é: ...... KA

E.484 @ Si Ay B son dos puntos del plano,

sea I el punto medio del segmento [AB]

@ Completa las lineas de puntos para comprobar la sigu-
108 bara COTD
Al+AI=A.....

iente relaciéon vectorial :

@ Copia y completa con las palabras “doble ” y “mitad’ las
siguientes frases:

— — — —
@AIes...deAB @ABes...deAI

@ En relacion con la pregunta anterior, completa las lineas
de puntos con el nimero que corresponda:

E.485 g @ Sea ABC un triangulo cualquiera.

Sitta los puntos D y E verificando las siguientes relaciones
vectoriales:

— — — —
AD=2-AB ; AE=2AC
— =
Compara BC'y DE. Justifica.

E.6544D & c @ Consideremos dos circulos concén-

tricos con centro O y cuyo radio es el doble del otro:

P
— —
@ Justifique la igualdad vectorial: LJ =2-DB

@ Sin justificaciéon, complete las igualdades:

p—g 1 1
@ED: ...... :5 ...... :5 ......

@ Consideremos a continuacioén los dos

509 §
§

vectores v y v :

o — — —
@ Dibuja un vector w que represente desde: 3-u +1,5-v

- — — —
@ Dibuja un vector y que represente desde: v —1.5-u

3 N
¢
N
~N

4. | Simplificacion y manipulacion algebraica]

E.9809 ) E c @En el plano, considera los tres puntos
_>

. —
A, B, C y define los dos vectores r y s por:

— —
S = 2AB +3.AC

- = .
Demuestra que los dos vectores r y s son iguales.

—
7 =5AC —2.BC

E.8532 ) E c @ Consideremos el paralelogramo

ABCD que se muestra a continuacion, donde los puntos [
y J son los respectivos puntos medios de los segmentos [AB|
y [CD].

D J \ C

A N\ T A\ B

https://chingmath.fr
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Utilizandogs puntos de la figura, da un representante de la
suma: 2-AJ+ 2-CB

E.8533 ) g @ En el plano, considera A, B, C tres

puntos no alineados en el plano.

5. | Vectores y distm’butividad)

B} € @

Proposmlon en el plano, consideremos los dos vectores

u y vy un real k. Tenem_o)s las dos 51)ent1_d)ades sgl)uentei
Ok(u+v)fku+kv Ok(ufv)fkufkv

Sean uw y v dos vectores. Simplifica cada una de las sigu-
ientes sumas de vectores:

@37—274—27—7 @2 u+v 7
@ - (u+v)+2(u—?)
E.2947) g c @ Sean A, B, C tres puntos no alinea-

dos en el plano:

Para cada pregunta, determina el valor del real k verificando
la relacién propuesta:

— — — — — —
(a) 2AB+2BC+AC = k-AC (b) 3:AB-3-CB = k-AC

6. | Descomposicion en una base vectorial)

e € @

> =
Definicion: vectores ¢ y j se dice que forman una base
vectorial si tienen direcciones diferentes.

- =
El grafico siguiente muestra dos vectores ¢ y j con direc-

ciones diferentes. El objetivo de este ejercicio es descomp%ler

c_1>1&1quier vector en el plano en funcion de los vectores ¢ y
j.

T —
N 1] N 7]
‘\b\ /, ‘\
~N
+ I ]
1 A
\\ //
& o /’/
E
= \\
) A ¢
% M

@ @ leuJe un representante del vector y definido por:
y = 4>< v

—
@ Localice el punto B tal que: AB=

_)
@ @ Coloque el punto D tal que:

—
CD=—1

Para cada pregunta, determina el valor del real k que verifica
la igualdad :

— = = —
(a)3AB—-CB+CA=k-AB

— = — — —
(b) 3AB — BC + AC +2-BA = k-AB

wa0w) §

(1) (a) Colocar tres puntos A, B y C no alineados en el
plano.

@ Trazar ungepresentamon de la suma:
u=—-AB—-2-BC+2- AC
@ ;,Qué conjetura se puede formular?

— —=
@ Establecer que: v = AB

Indigacion,: Se uilizara la relacion de Chasles:

BC =BA+ AC

E.9720 E @ En el plano, considera A, B, C tres

puntos no alineados del plano.

Para cada pregunta, determina el valor del real k verificando
la igualdad:

— — — —
(a)2AB +2.BC + AC =k - AC

(b) AB +2-AC + 4BC = k - (AC + BC)

@ Coloque el punto F' tal que:
—
@ @ Coloque el punto H tal que: GH=
—

@ Coloque el punto K tal que:

@ Complete la siguiente igualdad :
= - -
GK=...... A T -7

@i-. 717 ®Z-. .74

@7=. . 71.7 @3- .7+
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) € @

K ¥
P
L 7/
0]
\ 97 17
LL yal R
1T O
/ B
[ M )
/ AN
N\ W gl
q s [\ \
g \
J N
)4 \
Al |/ N
4
/
N
— - =
@ Coloca el punto W tal que: AW =— i +2-j.
— - 5>
Coloca el punto Z tal que: BZ=-21 +§ J

- =
Los vectores ¢ y j son dos vectores de direcciones difer-

entes. Para cualquier vector u del plano, existen dos reales
a ue realizan la igualdad:
y B que realizan la ig
u=a1i+p8j
Esta descomposiciéon se denomina “combinacién lineal”.

@ @ Determine la combinacién lineal de cada uno de los
vectores r_e)pres_e}ntados en la gréfica en funciéon de los

vectores i y j.
. - =
@ iDeduce la igualdad de los vectores QRy a?
. - =
@ @ Dibuja un representante del vector u + v .

e e
@ Expresa g}raﬁc_a)mente el vector u+ v utilizando los

vectores 7y j.

@ Encuentre esta descomposicion utilizando las descom-
posiciones de los vectores u y v obtenidas en la pre-

gunta @

E.5290 ) E En el plano, considere cualquier
triangulo ABC. Sean [ y J las iméagenes respectivas de B

y C por la simetria de centro A:

c NI
— —
En el sistema de referencia (A i AB; AC’), dar las coordenadas

de los siguientes vectores:
@ ®F ©
@cs @I @
E9808) I @ @ En el plano, consideramos los tres

puntos A, B, C. Consideramos el vector u definido por:

— — — —
7 =220 %AB _ %~BC’+ éCA

al Bl

6
— —
@ Expresar el vector en funcion de AB y AC':
— —

@ En el sistema de coordenadas (A AB; AC’)7 dar las co-

_>
ordenadas del vector w .

E.7215 & c @ En el plano, consideramos el punto

. . o H H
de referencia | O; i ; j | y los dos vectores AB y CD no

colineales representados a continuacion :

A

T n C
; D

—
Sin justificacion, dé las descomposiciones de los vectores AB
y CD en la base (z ;j).

7. | Base vectorial e introduccion a las operaciones de coordenadas)

] € @

Definicién: en el plano provisto de un sistema de coorde-
nadas (O; I;J )7 se denomina vector unitario de abscisas

— — —
resp. de ordenadas), notado i (resp. j ), el vector Of
—
(resp. OJ).

En el plano provisto de un sistema de coordenadas (O I J ),
consideramos los dos puntos A y B representados a contin-
uacion :

/J v
//
p ,
v A
7
/ X
-6 -5/4’-3 -p lol o1 |
I
A =1

- e i e
@ Descomponer el vector AB en la base vectorial ( i3] )

https://chingmath.fr
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Es deciL) completar los puntos susgensivos de la igual-
dad: AB=...... X4 4 ..., X j

@ @ Dar las coordenadas de los puntos A y B.
—
@ Determinar las coordenadas del vector AB.

@ . Qué comparacion se puede hacer entre las coordenadas
de un vector y su descomposicion en la base vectorial de
los vectores unitarios del sistema de coordenadas?

g c @ Se dota al plano de un sistema de
- —

coordenadas ortonormado (O; i j).

Qo

&\.

NO

2\

8. | Coordenadas de los puntos)

E c @ Considera el rectangulo ABC'D que
D E

se muestra a continuacién A

Consideremos el plano provisto del sistema de referencia

9. | Operaciones sobre coordenadas)

5] € @

@ I_n)dic% sin justificacion, las coordenadas de los vectores

Uy v.
@ @ Traza una representacion del vector w definido por:
= =
w =3 u.
. " —
@ Indica graficamente las coordenadas de w.

- =
@ Compara las coordenadas de los vectores u y w.

@ @ Traza una representacion del vector z definido por:
T=u+v

. —
@ Representa graficamente y da las coordenadas de z .

%
@ Compara las coordg}mda_s) del vector z con respecto a
las de los vectores u y v.

(A;A—B>;A—D>).

% . . .
(U @ (gmpleta la.s)hneas de Puntos en la igualdad:

AC=...-AB+...-AD
Deduce las coordenadas del punto C.

(b) Dar las coordenadas de los puntos A, B, D.
(2) El punto E es el punto medio del segmento [C'D]. De-

termina las coordenadas del punto E.

— —
(3) El F queda definido por la igualdad: CF = --CA

Determina las coordenadas del punto F'.

Wl

ﬁropuesta: Sean 7(33 Y)Y ;)(x’ :9/') dos vectores y k un |
namero real (k € R).

— = .
0 El vector — u, opuesto al vector u, tiene como coor-
denadas: —u=(-z;-vy)

- =
0 La suma u + v tiene como coordenadas:
utv(c+z5y+y)

— .
O El vector kx u tiene como coordenadas:

\_ k’xﬁ(kxx;kxy) )

https://chingmath.fr
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- —
En el plano provisto del sistema de coordenadas (O; 137 ),

. — .
consideramos los dos vectores u y v representados a contin-
uacion :

oo

W
/
2
+ e
7
S T T I S R U2 4
=+
- =
@ Da las coordenadas de los vectores u y v .
— - - = .=
@ Sea w el vector definido por: w = u+2-v
%
@ Da las coordenadas del vector w.
%
@ Traza el vector w.
— . e
@ Sea z el vector definido por: z = u — v

_)
@ Da las coordenadas del vector z .

_>
@ Traza el vector z

'E.8536) E c @ Cons1deremos el sistema de coor-

denadas ortonormales (O; ) y los tres puntos A, B, C

representados a contmuamon.

N ¢

S S

L
N

1
No

Qo

4
X

@ @ Indique, sin justificacién, las coordenadas de los vec-
- — R
tores: AB ; BC ; AC

@ Determine las ccgdenadab del vector u definido por:

—
W =3AB-CB+CA

@ Determmar el tnico namero real k (k€R) que verifica:
%
u= kxAB

E.8537) fﬁ

erencia (O; i j), consideramos los tres puntos A, B, C
definidos por:
A(2;-3) ; B(—4;2) ; C(0;-1)

@ En el plano provisto de una ref-

@ Determinar las coordenadas del vector Z) definido por:
— — —
u =2xAB+2xBC + AC

., . . . —
@ . Qué expresion simplificada admite el vector u ?

10., Operaciones y hallar las coordenadas de un punto]

m g c @ Con51derem0s un plano provisto de un

sistema de coordenadas (O z i J ) cualquiera y los tres pun-
tos siguientes, determinados por sus coordenadas: A(2;1)
i B(3;2)

) —
@ Determina las coordenadas del vector 3-AB.
@ Determina las coordenadas del punto D tal que:

— —
AD = 3-AB.

g c @ En el plano provisto de un sistema

de coordenadas (O 1 J ), se consideran los tres puntos A, B
y C' con coordenadas:
A@2:1) 5 B(-1:3) ; C(0;-2)
Determina las coordenadas del punto M que cumple la sigu-
e —

iente relacion vectorial: CM = 2-AB

m E c @ Con81dera el plano provisto de un

sistema de referencia (O z 5 J ) cualquiera y los tres puntos

siguientes determinados por sus coordenadas: — A(2;1) ;

B(3;2) ; C(-1;-1)

@ Determine las coordenadas del vector definido por la ex-
— —

2-AB—4-AC

presion :

@ Determina las coordenadas del punto E verificando la
— = =
AE=2-AB—4-AC

’ E.82OD ﬁ c @ Consideremos el plano provisto de

un sistema de referencia (O; 157 ) Considera los tres pun-
tos A, B, C verificando las siguientes relac10nes
— —
20A(4;6) ; 3AB(9;3) ; 2BC- OBf P
donde el vector u tiene las coordenadas: u (3 7 3)

relacion :

Determina las coordenadas de los puntos A, By C.

https://chingmath.fr
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E.8538) g c @ En el plano provisto de un sistema
%
de referencia (O; J
de coordenadas:

A@2;1) ;5 B(-13:3) ; C(0;-2)

), considera los tres puntos A, By C

Determina las coordenadas d$ punto N verlflcandg la sigu-
iente relacion vectorial: 4-AN — BN —2CN=0

E.518 g c @ Consideremos un plano provisto de

un sistema de coordenadas (O; i ; j ) ortonormado y los tres
puntos A, B y C, cuyas coordenadas son, respectivamente,

(=2;1), (053) v (3;0).
— -
@ @ Determina las coordenadas de los vectores AB y AC.
— —
@ Determina las coordenadas del vector AB+AC.

11. Colinealidad vectorial )

Ben)f € @

Definicion : Sean o y W dos vectores distintos de cero \
del plano.
Dos vectores se denomigan colineales si existe un numero
real k tal que: u =k-v

El nimero real k se denorgi}na coeficiente de colineali-

%
Ldad de w con respecto a v. )

- = - =
@ Sean u y v dos vectores tales que: 2u =3wv
Justifique que los vectores u y v son colineales y que

su coeficiente de colinealidad es 5

- = - = =
@ Sean u y v dos vectores tales que: u + v = 0.
Justifique que estos dos vectores son colineales.

@ Para _c)ada una de las preguntas siguientes, los vectores
u y v son colineales. Determinar el valor del coeficiente
de colinealidad de u con respecto a v :

@%-7:%? B)3% 27 =0

@ Se considera el punto D que cumple la relacién :
T T
AB+ AC = AD

@ Denotando por (zp ;yp) las coordenadas del punto D,
justifica que se cumplen las dos igualdades:
Tp+2 =17
yp—1=1
@ A partir de ahi, deducir las coordenadas del punto D.

E.11715 c @ Dans le plan muni d’un repére

(O;I;J),on consideére les trois points A, B, C':
A(5;-2) ; B(-3;1) ; C(4;4)

Déterminer les coordonnées du point M tel que:
— —
CM =4-AB

E.6998 ) g c @ En el plano, consideramos los tres

—
puntos O, A, B siguientes y el vector AB:

..) . H .
@ @ Traza el vector A’B’, imagen del vector AB, medi-
ante la homotecia con centro O y relaciéon 3.

—— —
@ Traza el vector A” B” imagen del vector AB mediante

1
la homotecia de centro O y relacion ——.

— s
@ . Qué se puede decir de los vectores AB, A’B" y A”B"?

E.520 g c @ Cons1deremos el plano provisto de

un sistema de coordenadas (O; 157 ) Para cada pregunta,

determina si los dos vectores w y v son colineales.
Si lo son,_;ndica el coeficiente de colinealidad de w con re-
specto a v :

@7 (5): 7 () ®7G)s7()
©7(E) 7 (es) @7() 7 (ied)
E 5295 g c @ Para cada pregunta, indique si los

vectores u y 17 son colineales y, en caso afirmativo, indique el
geflclente de colinealidad del vector u con respecto al vector
v

(a) W(-2;-10)et v(4:20)  (b) wW(0:5)et v (—5;0)

https://chingmath.fr


chapExoCorrec/8538

sacados/8538

chapExoCorrec/518

sacados/518

chapExoCorrec/11715

sacados/11715

chapExoCorrec/8543

sacados/8543

chapExoCorrec/6998

sacados/6998

chapExoCorrec/520

sacados/520

chapExoCorrec/5295

sacados/5295


E.8202 g c @ En el plano provisto de un sistema
_>
de referenc1a (O ; _] ), considera los cinco puntos
De los cuatro vectores anteriores, s6lo uno es colineal con el

—
vector AB. jCual es? Justifica tu respuesta.
— — — —
BC ; CD ; DE ; CFE

E c @ Para cada pregunta, indique si los

vectores u y v son colineales y, en casp afirmativo, indique el
c_o)eficiente de colinealidad del vector u con respecto al vector
v

1 1 4
@7(6;9)%?(;)@7( 4) et v (3;-9)
47 2 3’
1 2 14
@ < )et;}(5;6) @7(6;—5)9137(;—2)
3’5 5
E.6624 E c @Se da al plano un sistema de referen-

cia (O I J ) v se consideran los puntos A, B y C siguientes:

9
J

@ @ Dar las coordenadas de los puntos A, By C.

_ — =
@ Determinar las coordenadas de los vectores AB y BC'.

= e
@ Deduce las coordgadas del vector v definido por:

W = AB+2-BC

E500) f &€ @&
F
O C es el centro de [AF]; B C’// E

@ Justifica que los vectores 7 y ? son colineales.
En el plano, considera los pun-
tos A, B, C, D y FE tales que:
es el centro de [AD].
o El cuadrilatero ABEC' es
un paralelogramo. a\

N
" Y B Y D
El plano se ajusta con el sistema de referencia (A;B ;C’)
cualquiera.

@ En el sistema de referencia (A ;B C), da, sin justificar,
las coordenadas de los seis puntos de este plano.

@ Justifica que los puntos E, F'y D estan alineados.

12.) Colinealidad y manipulacion algebraica)

m E c @ Sean A, B, C'y D cuatro puntos del

plan(ﬁue v&flcan la relacion :
AB+ AD = AC

— = )
Demostrar que los vectores AB y C'D son colineales.

m E c @ En cada una de las preguntas sigu-

ientes, los vectores u y v son colineales. Determine el valor
del coeficiente de colinealidad de u con respecto a v :

@3 (d-27)=10

() —2(d +7v) =24 +3 70

E @ Consideremos los tres puntos A, B

y C que se muestran en la cuadricula siguiente :

C

@ @ Coloca el punto M que cumpla la relaciéon vectorial :
— —
AM =2-CA
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@ Colocar el punto N que verifica la relacion vectorial :
— =
AN = AB+2.CB

—
@ ., Qué conjetura se puede hacer sobre los vectores AB
y MN?

@ Demostrar, mediante el calculo vectorial, que se cumple
la igualdad :
= —
MN =3-AB

E c @ Sean A, B, C'y D cuatro puntos del

plano tales que:
— = — =
AD+BD+2CB=0

— —
@ Establezca la igualdad: AB = —2-CD

— =
@ ., Qué se puede decir de los vectores AB y CD?

E.51(D g c @ Sean A, B, C'y D cuatro puntos del

plano que verifican la relacién :
— — — =
AC—-3-BD+2-BC=0
— = .
Demostrar que los vectores AB y C'D son colineales.

E.501 ) g @ Considera en cada caso tres puntos A,

B, C del plano verificando una relacién vectorial. Demuestra
que en cada caso los puntos A, B y C estan alineados:

(a) 3-AB + BC = —2.AC @-2-@:3x((ﬁ§+071)

B c @ En el plano que se muestra a con-

tinuaciéon con una cuadricula, considera los puntos A, B, C,
M:

— .. s
Dar un representante del vector u definido por la relacién :

— —_— == =
u =2AB+CB - AC

H %
@ Coloca el punto N tal que: MN=u.

. = e - =z 1=
@ Definimos el vector v definido por: v =CB+ §~AC'

= = .
Demostrar que los vectores u y v son colineales.

E.5293 g c @ Sean A, B, C'y D cuatro puntos del

plano tales que:
— — —
5-AD =2-AC + 3-BD

— — )
Demostrar que los vectores AB y C'D son colineales.

E c @ Sean A, B, C'y D cuatro puntos del

plano tales que:
— — —
3-AD +4-BC =T-AC

— = )
Demuestre que los vectores AB y C'D son colineales.

E c @ Consideremos los cuatro puntos A,

B, C'y D verificando la relacion vectorial :
— == = =
2-DC+5CB+5AD—-3-AB= 0
— =
Demostrar que los vectores AB y C'D son colineales.

’ E.205SD g c @ Sean A, B, C tres puntos del plano

que verifican la relacién :
1 — 5 = — — =
—i'AB+§-BC—BA+C’B: 0

—

—
@ Demuestre que estos tres puntos verifican: AB =

-AC

N W

@ Qué se puede decir de los puntos A, B, C'?7

E.5343 ) E @ En el plano, considera un triangulo

ABC no aplanado. Considera los tres puntos M, N y P
definidos por:

— 1 — — 1 = — —
BM = §~BA ; BN = i-BC ; AP =2.AC
Demuestra que los puntos M, N y P estan alineados.

t c @ Sean A, B, C tres puntos del plano.
%

Demostrar que el vector u definido a continuacién es colineal
con el vector AC por:

— — — —
W =3AB + §~BC - §~CA n ;BA

’ E.SQQAD E c @ Consideremos un tridngulo

ABC'y M un punto perteneciente al lado [AB] verificando la
2

relacion: AM = §-AB

P es el punto de interseccion de la recta (BC') y la paralela a

(AC) que pasa por el punto M. N es el punto de interseccion

de las rectas (AC) y la paralela a (AB) que pasa por el punto
P

@ Haz una representacion de esta configuracion.
1 2
@ Demuestra que: AN = §~AC ; CP= §~CB.

@ Descomponga los vectores siguientes segin los vectores
— =
ABy AC:

— —
@ap @ o
@ Descompone los vectores de abajo en funcién de los vec-
s
tores CAy CB:

(a) AP

() NM

13.) Introduccion al criterio de colinealidad )
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Fait intervenir le thÃ©orÃ¨me de ThalÃ¨s


E.8364 ) g c @ En el plano provisto de una referen-

_)
cia (O ; I,J) consideramos dos vectores u (;y) y 1;( )
tales que:
O<z'<z ; 0<y <y

@\.

3
/ JT B

O :I B’ fi,

<\

14.) Criterios de colinealidad )

i) € @

Definicion: sea u (;v Y)y 7(&6/;]/), se denomina deter-

- = — =
minante de los vectores u y v, notado det(u ; v),
definido por

det( v)=zxy —a'xy

— ..
Para cada uno de los pares de vectores v definidos a

continuacion, determine el valor de det( U ;

):

@ WE-1); U334 (b) W(=5:1); v(2;-2)
1168 g c @ Dans le plan muni d’un repére
= =

( A j) on considére les points: A(—3;2) ; B(1l:;4)
(55;-1)

)

uy,
v

— —
Déterminer la valeur de det (AB ; AC).

) € @

Proposition: En el plano provisto de un sistema de ref-
erencia, considerar los dos vectores u y v .

Los dos vectores u y v son colineales entre si si, y s6lo si,
su determinante es cero.

- =
Consideremos el plano con el punto de referencia (O; @ ; j )
y los cuatro puntos:

A(3;-5) 3 B(l;-1) ; C(13;2) ; D(18;-8)

— = )
Establezcamos que los vectores AB y C'D son colineales.

ﬁ c @ Consideremos el plano provisto de un
- —

sistema de coordenadas (O; 157 ) y de los dos vectores:
(123 = 63
NEERVEYA —3-6

15. Paralelismo y colinealidad}

E.49$D g c @ En el plano, se considera el sistema
- —

de coordenadas (O; i ; j )y los puntos:
0(49;-100) ; P(14;5) ; Q(1:—85) ; R(—58;92)
Determina si las rectas (OP) y (QR) son paralelas.

Con51deramos los dﬁ) puntos A y B tales que:

OA—7 : OB=1

@ @ Expresar las areas de las siguientes figuras en fun-
cionde z, 2’ yy y':
OBB' ; OAA" ; AA'B'B
@ Deduzca la expresion del area del triangulo OAB en
funcion de =, 2/, y y v/'.

@ @ . Qué se puede decir de los puntos O, A, B cuando:
Xy —z'xy=07

@ . Es cierta la reciproca?

- = .
Demostrar que los vectores u y v son colineales.

Es12) §

referencia (O 13 ) se consideran los dos vectores:

() ()

= = .
Demostrar que los vectores u y v son colineales.

o) §

referencia (O; i3] ), considera los dos vectores colineales:

T(eryvzia) o T(eva-1:-2)

Donde z y y son dos enteros relativos.

@ En el plano provisto de un punto de

@ En el plano provisto de un sistema de

Determina los valores de x y y.

Ersss) §

referencia (O; 137 ) ortonormal y consideramos los puntos:
11 5 17
(5) « 2(3) ¢ o(5:3)

—  —
Demostrar que los vectores AB y AC no son dos vectores
colineales.

Bime) @

(O;I;J),on considére les trois points:
A(5;1) 5 B(9;3) 5 C(=9;-5)

@ Dotamos al plano de un sistema de

@ Dans le plan muni d’un repére

) —_ —
@ Déterminer les coordonnées des vecteurs AB et AC.

— — . .
@ Est ce que les vecteurs AB et AC sont colinéaires? Jus-
tifier votre réponse.

’ E.528£D g c @ En el plano provisto de un sistema
_>

de referencia (O; 4 ; j ), considera los tres puntos:
A(=3;-1) 5 B(135) ; C(=1;2)

Demuestra que los puntos A, B, C estan alineados.

https://chingmath.fr


chapExoCorrec/8364

sacados/8364

chapExoCorrec/8541

sacados/8541

chapExoCorrec/11689

sacados/11689

chapExoCorrec/5288

sacados/5288

chapExoCorrec/504

sacados/504

chapExoCorrec/512

sacados/512

chapExoCorrec/8542

sacados/8542

chapExoCorrec/7888

sacados/7888

chapExoCorrec/11716

sacados/11716

chapExoCorrec/499

sacados/499

chapExoCorrec/5289

sacados/5289


E.6507 ) E c @ En el plano provisto de un sistema
>
i

de referencia (O; 3 ] ), considera los cuatro puntos:

Justifica que las rectas (AB) y (CD) son paralelas.

E.5296 ﬁ c @ E plano con un sistema de co-

n un
- =
ordenadas ortonormal (O; 137 )

Considera los siguientes cuatro puntos del plano:
a(=v2:-v6) 5 BvZ0) 5 c2vai) 5 Doy
Demuestra que las rectas (AB) y (CD) son paralelas.

Gm) §

ordenadas (O; i ; j )y los tres puntos:

A(2V2+1;342v2) 5 B(V2-1;V/2+1) ; O(V/2+45:V/2+7)

Demuestra que los puntos A, B y C estan alineados.

@ Al plano se le da un sistema de co-

16., Modelizacion y colinealidad]

E.QSO@ g c @ En el plano, consideramos el rectan-

gulo ABCD tal que AB=4cm y AD=2c¢m y los dos puntos
E y F verifican:

o Fe [AB) y AF=9cm;
o Fe [AD) y AE=3,6 cm.

E
D C
A B F

— —
Se dota al plano de la referencia (A i AB; AD).

@ @ Completa las siguientes igualdades :
— — — —
AE =...AD AF =...AB

— —
@ En la referencia (A i AB; AD), dar las coordenadas de
los seis puntos de este plano .

_—
@ Determinar las coordenadas de los vectores CE y C'F.

@ Deduzca que los puntos C, E'y F estan alineados.

E.5313) E c @ Consideremos el plano provisto del
- =

sistema de referencia (O; i ]) que se muestra a contin-
uacion:

9

Considera los cuatro vectores siguientes:

7(9._3) . ;><7._3) . %(_15.5>
1°71) 2°72) 11
_>

- =
@ Representa los tres vectores w, v y w con el punto O
como origen.

g

. . . - —
@ @ Conjetura la colinealidad de los vectores uw, v y
entre si.

@ Establece tu conjetura.
’ E.114AD g c @ En un plano con un sistema de co-

ordenadas ortonormal (O; ¢ ; j ), considera los puntos:

D(5;-2) ; E(—3;10) ; F(-3;-2) ; G(3;-11)

—
w

Demuestra que las rectas (DE) y (FG) son paralelas.

Pista: para demostrar que las rectas (DF) yE}G) s

paralelas, basta con demostrar que los vectores DE y F
son colineales.

[©]

1

3l

’ E.582AD E @ En el plano, considera el paralelo-
gramo ABCD. Sea I el punto medio del segmento [AB]y J
el punto del segmento [AC] que satisface la relacion:

1
AJ =--AC
3

D

A
I B
— —
Se da al plano el sistema de referencia (A; AB; AD).
@ Determina las coordenadas de los puntos D, I y J.

@ Demostrar que los puntos D, I y J estan alineados.
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E.7214 E Considera la siguiente figura for-
mada por los dos cuadrados ABEF y BCDE':

F E D
i,
A B C

Sea G el punto de interseccion de las rectas (AD) y (E)F) y*]i
el punto del plano que verifica la relacion vectorial AG=GH

— —
(1) Utilizando el sistema de referencia (A; AB; AF), deter-
mine las coordenadas del punto G.

@ Establece que los puntos F, H y C estan alineados.

t c @ Considera la figura anterior com-

puesta por un cuadrado ABCD y dos tridangulos equilateros
DIC y BJC':

A \ B
bi
gt 5 J
D ¥ c

En esta pregunta se tendra en cuenta en la evaluacion
cualquier prueba de investigacién, por incompleta que sea,
o iniciativa por fallida que sea.

Demuestra que los puntos A, I, J estan alineados.

(En un tridngulo equildtero de lado a, supén que todas sus

3
alturas tienen longitud 11\2/7)

) € &

Consideremos el triangulo

opuesto donde I y G son los
respectivos puntos medios J
de los segmentos [AB] y

[CI], el punto J viene

definido por la relacion :

— 1= A
CJ=3CA T B

— —
Consideremos la base vectorial (AB ; AC).

- —
@ Expresa los vectores Al y AJ en la base vectorial
=
(AB; AC).
@ lﬁc)ablecer que la descomposicién vectorial del vector
AG:
= 1— 1 —

@ Deducir la alineacién de los puntos B, G, J.

17./ Colinealidad y biusqueda de coordenadas]

E.5291 g c @ Consideremos el plano provisto de
- =

un sistema de referencia (O; 157 )
Sean A, B, C'y D cuatro puntos del plano con coordenadas:
A(=5:1) 5 B(2;4) ;3 C(-1;-2) ; D@;yp)

Determina las coordenadas del punto D tal que las rectas
(AB) y (CD) son paralelas y el punto D tiene como abscisa

3.
E.820(D g c @ Consideremos el plano provisto de
%

un sistema de referencia (O; i ; j ).

Sean A, B y C tres puntos del plano con coordenadas respec-
tivamente: (4;-1) ; (1;3) ; (1;-2)

Determina las coordenadas del punto D tal que las rectas
(AB) y (CD) son paralelas y el punto D tiene como abscisa

E.5314 E c @ En un plano dotado de un sistema

de referencia (O;
de coordenadas:

), considera los tres puntos A, B, C

A(L;2) B<—2;g> ; C(=1;4)

Determinar el valor de x para que el punto D de coordenadas
—

(x;3) es tal que las rectas AB y C'D son colineales.

E.5822 E c @ En el plano provisto de un sistema
— —
Z’ .

de referencia (O; 3 ) ortonormal, considera los tres pun-

tos siguientes:
A(-1:1) 5 B(=3;-1) ; C(2;3)

@ i Estéan alineados los puntos A, B y C?7 Justifica tu re-
spuesta.

@ Determina las coordenadas del punto tinico D con abscisa
—2 tal que las rectas (AB) y (C'D) son paralelas.

’ E.574€D E c @ Consideremos el plano provisto de

un sistema de referencia (O; @ ; j ) y los cuatro puntos:
A(=3;2) ; B(2;-1) ; C@1;5) ; D(7;2)

@ iSon paralelas las rectas (AB) y (CD)?

@ Determina las coordenadas del punto E con abscisa 7 de

forma que los vectores AB y C'E sean colineales.
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E.2080 ) E c @ Considera el plano provisto de un
%

sistema de referencia cualquiera (O; i ; j ) y los tres puntos
siguientes del plano:
A(3:2) 5 B(-1:3) ; D(-4;-1)

@ Determina las coordenadas del punto C' tal que ABCD
es un paralelogramo.

@ Determina las coordenadas del punto E perteneciente al
eje x tal que: (BD)//(AE).

E.507) t c @ Consideremos el plano provisto de un
_>

sistema de coordenadas (O; 157 ) y los tres puntos:

A(4+4\/§;3+3\/§> ;B(\/i—2;2\/§+1) ;C(\/§+1;yc)

18.) Geometria vectorial )

E.2107) g c @ Consideremos el plano provisto de
- =

un sistema de coordenadas ortonormal (O; i3] ) :

4
=

o

No

b

N

\D)

o

@ Coloca los tres puntos A, B, C' en el marco inferior:
A(3;-3) ; B(=433) ;3 C(—=5;-1)

@ Determina las coordenadas del punto medio M del seg-
mento [AB].

@ @ Determina las longitudes AB y MC.
@ Establece que el triangulo ABC' es acutangulo en C.

@ Observamos N el punto de interseccién del eje y con la
recta paralela a (CM) que pasa por el punto B.

@ Coloca el punto N en el marcador.
@ Determina las coordenadas del punto N.

donde yc es un nimero real.

Sabiendo que los puntos A, B y C estan alineados, determina

la ordenada del punto C en la forma a—l—b\/i donde a y b son
dos ntimeros reales.

ﬁ c @ Consideremos el plano provisto de
- =

un sistema de referencia (O; 137 )
Sean A, B, C, D cuatro puntos del plano con coordenadas:

8 2 4 1
A 2.7 .B 7.2 . . .D -
< 3> (3’ ) ’ C<5’O>’ (zD’ 2)
donde zp es un numero real.

Dado que las rectas (AB) y (CD) son paralelas, determina
las coordenadas del punto D.

’ E.2918) E c @ En el plano provisto del sistema de

referencia (O;1;.J), considera las rectas (d) y (d’) a contin-
uacion:

9 ij 7
/ [(d)
1892 [AY
L\ / p
™~ /
I~ P4
~ /
~
J ]
/o~
pd ~
/ ~
T~
- -b -K -IL U j. 4
//'
/
it 7T
/[ 9

Determina graficamente las ecuaciones reducidas de las
rectas (d) y (d).

@ @ Da graficamente las coordenadas de los puntos M y
N.

@ Justifica que la recta (M N) es paralela a la recta (d).
@ Sea @ un punto de la recta (d) tal que la recta (MQ) es

paralela a (d'). Anotamos x la abscisa del punto Q.

e —_— = 1
@ Justifica que los vectores MQ y u | 1; —3 son col-
ineales.

—
@ Justificar que el vector M) tiene coordenadas en fun-

. —_ 3 5 3
cionde z: M@ x+3;zx+1

5 3
@ Resuelve la ecuacion: x+3= —3-(1-.’[}4-1).
@ Deduce las coordenadas del punto Q.
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E.2902 g c @En el plano provisto de un sistema de

referencia (O L5 J ) ortonormal, considera la recta (d) que se
muestra a continuaciéon y el punto M de coordenadas (—2;1):

N
N

T~
Nl

@ Determina la ecuacion reducida de la recta (d).

. —
@ @ Dibuja un representante del vector u (2;1).
@ Determina las coordenadas del punto P perteneciente

_)
a la recta (d) tal que los vectores M P y u sean colin-

eales.
@ Resuelve la siguiente ecuacioén:

(1 —2z) (102 +13) = (z + 2) (15z + 24)

13 1
@ Sea N el punto de coordenadas <—10;5). Sea x
un ndmero real, consideremos los dos puntos R y S
pertenecientes respectivamente a las rectas (d) y (A) te-

niendo cada una como abscisa el valor x
@ Se acepta que la ecuacion reducida de la recta (A) es:
1
y=3=< +1
Expresa en funcion de x las coordenadas de los dos
e
vectores MRy NS.

Deseamos determinar un valor de x para el cual los vec-
tores MR y NS sean colineales.

Supongamos ahora que z verifica esta restriccion :
@ Justifica que x verifica la siguiente condicion :
(1) (5o +5) = (++2) (574 5)
c+—|)—-zx+=)=(=z —x+ -
10 3 3 2 5

@ Deduzca las coordenadas de los puntos Ry S.

19.) Estudio complementario: cualquier punto de referencia,]

g c @ En el plano se da un punto de refer-
- =

encia cualquiera (O; 3] ) que se muestra a continuaciéon :

@ @ Dans el punto de referencia de abajo, coloca los dos
puntos:
A(-1;2) 5 B(4:1)

—
@ Justifier graficamente que el vector AB tiene coorde-
nadas (5;—1).
@ Considere los dos vectores siguientes :
= =
u(3;2) ; v (-2;-2)

Dé una representacion de su elecciéon de cada uno de estos
dos vectores en el marco de referencia anterior.

E s @ Al plano se le da un sistema de
_)

referencia (O; i j) cualquiera de los que se muestran a
continuacion :

AR . |1 mER
_A II.--..“I“““.
OV l‘l‘l-- L
A \
} 0O

' LT

4

@ Dibuja un representante de cada uno de los dos vectores:

= =
w(5;2) 3 v(-3;-2)

@ @ Dibuja un representante del vector w definido por:
= ST
w=u-+ v

. —

@ Determina graficamente las coordenadas del vector w .

%
@ Compara las coorden_a)das del vector w respecto a las
de los vectores u y v.
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@ En el plano, consideramos los dos

E.5744 )_}E c

_>
vectores ¢ y j no colineales representados a continuaciéon :

La representacion de los vectores u y v también se muestra
arriba.
. = TN .
@ En la base vectorial de ( i3] ), indique las coordenadas
de los vectores u y wv.
@ Mediante el método que prefiera, determine las coorde-
= =
nadas del vector suma: w=u+4v.
@ Mediante el método que prefiera, determine las coorde-
nadas del vector ¢ que cumple la siguiente igualdad :
T=u+t

20./ Estudio adicional: cualquier base y funcion a,fz’n)

E c @ Sea ABCD un paralelogramo. Sea

E el punto perteneciente al segmento [AC] verificando:
2
AE = §~AC’
Las rectas (BE) y (CD) interceptan en el punto G.

D G C

A

— —
El plano esté provisto del sistema de referencia (A 1 AB; AC).

@ Da, sin justificar, las coordenadas de los puntos:
A ; B ; C ; D ; E

@ @ Justifica que la recta (BE) tiene la ecuacion:
2 2

y=T3Tty

@ En Deduce las coordenadas del punto G.

@ . Qué representa el punto G para el segmento [CD]? Jus-
tificalo.

B f € @

ABCD con lado 1 cm.
O El punto I es el unico punto tal que el tridngulo AIB es
equildtero y esta contenido en el cuadrado ABCD;

& Consideremos un cuadrado

0O El punto J es el tnico punto tal que el tridngulo BC'J es
equilatero y esta fuera del cuadrado ABCD.

Se anota:

0 K es el pie de la altura que sale del vértice I en el trian-
gulo AIB.

O L es el pie de la altura que sale de J en el tridngulo BC'J.

Esta es la representacion de esta configuracion :

~——__ A\

i 1 \\\\\\‘
| T T

F | Lpg-==r=rmm==2>
|
|
|

|_! \\
A K A} B

El objetivo del ejercicio es demostrar que los puntos D, I y
J estén alineados.

—
Consideramos el plano con la referencia (A; AB; AD).
@ ;Cuél es la naturaleza del sistema de coordenadas
— —
(A;AB; AD)?
(2) (a) Determine la longitud del segmento [K1].
@ Indique las coordenadas del punto I en el sistema de

coordenadas considerado.

@ Suponiendo que la longitud L.J mide ?, da las coorde-
nadas del punto J.
@ Consideremos la recta (d) de ecuacion:
y=(V3-2)z+1

Demuestre que los tres puntos D, I y J pertenecen a la
recta (d).

21.) Estudio en profundidad: descomposicion de vectores en cualquier base)

o) §

los tres puntos E, F', G definidos por:
— 1 — — 2 — — —
AFE = §-AB DF = §~DC’ ;. DG =4-DA

)

@ Considera un rectangulo ABCD y
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G A D

. -7 TR .
Consideremos los dos vectores AB y AD que son no colineales
y forman una base vectorial.

—
@ Determinar la descomposiciéon del vector E'F' en la base
— =
(AB ; AD).
—
@ Determinar la descomposiciéon del vector EG en la base
— —
(AB ; AD) :
— 1 —> —
EG = —§-AB —3-AD
@ Demuestra que los puntos F, F' y G estan alineados.

E.6664 ) E c @ En el plano, considera el tridangulo

ABC que se muestra a continuacion :

Los puntos M, N y P estan definidos por las relaciones:

— 4 — — 1 = — 4 —
AM = g-AB ; BN = §-BC ;. AP = g-AC
— =
El estudio se realizara en el marco de referencia (B ;BA; BC).

@ Dar las coordenadas de los puntos M y N.

—
@ @ Determinar las coordenadas del vector AC.
@ Deduce las coordenadas del punto P.

@ Justifica que los puntos M, N y P estan alineados.

E c @ En el plano, consideramos el trian-

gulo ABC':

- P

T e

Consideramos los puntos M y N definidos por:
— 1 = — 1=
BM = ZBA ; BN = i-BC
Definimos el punto P mediante la relacion vectorial :
— —
AP = a-AC donde a€R
— — =
@ Expresar AC' en funcion de los vectores BA y BC.

— —
@ Se dota al plano del sistema de coordenadas (B i BA; BC’) :I

|

@ Deter_)minar las coordenadas del vector M N y del vec-
tor M P en funcion del real a.

@ Determinar el valor de a para que los puntos M, N y
P estén alineados.
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