Limites et fractions rationnelles

® Limites en —o0 ou en +oo :

Limites et fractions rationnelles

® Limites en —00 ou en +oo :

) . . . oad —2a?
Déterminons la limite lim —
z—+oo % 4

On factorise par les monémes de plus haut de-
grés, puis on simplifie.
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On a les deux limites suivantes : )
im 1— = =1 ; lim x(lJr—):Jroo
T——+00 .2?3 xTH—-+00 Jj5
On en déduit la limite : 5
5 _ 9.2 11— —
T 2T _ lim 2

Limites en 0~ ou 07 :
524 — a3
Déterminons la limite lim ———
0t 2 +x
On factorise par les mondémes de plus bas de-

grés, puis on simplifie.

5'$4—$3 .’B3<5',’E— 1) B 5 —1

x4t x4(m+1> z(z+1)

On a les deux limite suivantes :

lim 5 —1=-1 ; lim z(z+1)=0"
0t z—0+
On en déduit la limite :
. 5.zt — 3 . 5xr—1
lm ——— = lim — = —©
a0t 2%+t zoot z(x+ 1)

® Limites en a™ ou a~ avec limite nulle du déno-
minateur :
2 Avec limite nulle du numérateur :
2
Déterminons la limite lim w
z—2+t —T% 4+ Ddxr — 6
On factorise le numérateur et le dénomina-
teur, puis on simplifie :
202 =3z —2  (z—-2)2z+1) 2z+1
—22+5x—-6 (z—2)3—-z) 3-=z
On a les deux limites suivantes :

lim 2¢+1=5 ; lim 3—-z=1
2t 2t
On en déduit la limite :
2% —3x—2 . 20 +1 5 5
im ———— lim = - =
22+ —x2 + 52 — 6 zo2+ 3—x 1
e Avec limite non-nulle du numérateur :
r—>5

Déterminons la limite lim —————
z2t —x2 + 3z — 2

On étudie le signe du numérateur et du dé-
nominateur :

Le numérateur est négatif en 2% et le dénominateur
admet le tableau de signe :

T —00 1 2 +00
—224+32-2 — + —
On a les deux limites suivantes :
lim 2—5=-3 ; lim —224+32—-2=0"
T2+ T2+
On en déduit la limite :
T —

lim — 22 _
:migl* —22 +3x -2 oo

) . . . oxd =2
Déterminons la limite lim —
z—+oo % 4

On factorise par les monémes de plus haut de-
grés, puis on simplifie.

5(1 2 1 2

6 - 1 1
v x6<1+f5) x(l—!—?)
z x

On a les deux limites suivantes :

1
lim 1-—-—=1 ; lim x<1+—>:+oo
T—-+00 .2?3 xT—-+00 5(,’5
On en déduit la limite : 5
5 1- =
220ty g

Limites en 0~ ou 07 :
524 — a3
Déterminons la limite lim ———
o0+ 12 +x
On factorise par les mondémes de plus bas de-

grés, puis on simplifie.

5'$4—$3 .’B3<5',’E— 1) B 5 —1

x4t x4(x+1> z(z+1)

On a les deux limite suivantes :

lim 5z —1=-1 ; lim z(z+1)=0"
=0t z—0t
On en déduit la limite :
. 5.zt — 3 . 5r—1
lm ——— = lim — = —©
o0t 28 42t a0t z(x 4+ 1)

® Limites en at ou a~ avec limite nulle du déno-

minateur :
2 Avec limite nulle du numérateur :
Déterminons la limite lim %Z_ﬁ
z—2+ —x% + 5xr — 6
On factorise le numérateur et le dénomina-
teur, puis on simplifie :
202 =3z —2  (z—-2)2z+1) 2z+1
—22+5x—-6 (z—-2)(3—-z) 3-=z
On a les deux limites suivantes :

lim 2¢+1=5 ; lim 3—-z=1
T2t 2t
On en déduit la limite :
22 —3x—2 . 2c+1 5 5
im im = - =
w2+ —x2 + 52 — 6 zo2+ 3—x 1
2 Avec limite non-nulle du numérateur :
r—>5

Déterminons la limite lim —————
z2t —x2 + 3z — 2

On étudie le signe du numérateur et du dé-
nominateur :

Le numérateur est négatif en 2% et le dénominateur
admet le tableau de signe :

T —00 1 2 +00
—22432—-2 — + —
On a les deux limites suivantes :
lim 2—5=-3 ; lim —224+32—-2=0"
T2+ T2+
On en déduit la limite :
T —

lim — 22 _
zgg —22 + 32— 2 oo
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