Proposition:

]%ans un repére orthornormé, on considére deux vecteurs
u et v non-nuls.

- =
Les vecteurs u et v sont orthogonaux

si, et seulement si, u-v =0
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reuve:
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u et v non-nuls.
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Considérons deux vecteurs u et v dans le plan muni d’un
repére (O;1;J):
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On ng;ue les coordgmées de ces deux vecteurs:
u(xy) ; vl@y)

Considérons trois points dans le plan A, B et C tels que:
— = — =
AB=u ; BC=w

- =

Ainsi, le fait d’étudier si les vecteurs u et v sont or-
thogonaux se traduit par le fait que le triangle ABC' est
rectangle en B ou non.

—

Le vecteur AC' vérifie la relation vectorielle :
B G
AC=AB+BC=u+ v

—
et a pour coordonnées: AC(z+z';y+y’)

On a les longueurs suivantes:
o 4B =|u] = Va7 +y?
o BO =V = Ve +y7
o 40 =[[u+ ] =+ o)+ +)’

Considérons les équivalences suivantes :
ABC est rectangle

= AC? = AB? + BC?
= (z+2)" + (u+y)" = @)+ )

= p22x Xzt 22 xy xy+y =ty e Ay

— 2xxxx’ + 2xyxy =0
— 2x (zxa’ +yxy') =0
— xxx' +yxy =0
- =
= u-v =0
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On ngte les Coord%nées de ces deux vecteurs:
w(ziy) 5 v@sy)

Considérons trois points dans le plan A, B et C tels que:
— = — =
AB=u ; BC=w

- =
Ainsi, le fait d’étudier si les vecteurs u et v sont or-
thogonaux se traduit par le fait que le triangle ABC' est
rectangle en B ou non.

—

Le vecteur AC' vérifie la relation vectorielle :
— = = = =
AC=AB+BC=u+ v

—
et a pour coordonnées: AC(z+z';y+y’)

On a les longueurs suivantes:
o AB=|u] = Ve +
e BO=|[V|=VaTTy?
o 40 =i+ =@ +o) + @ +v)’

Considérons les équivalences suivantes :
ABC est rectangle

AC? = AB? + BC?

<
= (e+a)’+ (y+y)" = (229?)+ (2" +y")

= s 2x X T +a 22Xy x Yy =iy a Ay

— 2xxxz + 2xyxy =0
= 2x (zxz’ +yxy') =0
— zxz' +yxy =0
G
— u-v =0
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