Proposition:

Dans le plan muni d’un repére (O; I;J ) orthonormé, on
considére une droite (d) et a,b deux nombres réels.

® Sila droite (d) admet a-z+b-y+c¢, o c€ER, pour équa-
tion cartésiene alors le vecteur n (a;b) est normal & la
droite (d).

_>
® Sile vecteur n (a;b) est normal a la droite (d) alors la
droite (d) admet une équation cartésienne de la forme:
axr+by+c=0 oucelR.

Preuve:
® Soit (d) la droite appartenant 1’équation cartésienne:
axr+by+c=0 oua,bceR
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Le vecteur u (—b;a) est un vecteur directeur de la
droite (d). On remarque:
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u-n =—-bxa+axb=0 N
Le vecteur n_est un vecteur orthogonal au vecteur w .
Le vecteur u étant un vecteur directeur de la droite
(d), on en déduit que le vecteur n est un vecteur nor-
mal a la droite (d).

® La droite (d) admet une équation cartésienne de la

forme:

ar+py+y=0 oua,fB,yER
Le vecteur u (—f;ca) est un vecteur directeur de la
droite (d).
Le vecteur n étant normal & la droite (d), on en dé-
duit qu’il est orthogonal au vecteur wu .
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Ainsi,ona: wu-n =0

Effectuons une disjonction de cas sur «:

N ga:O:
u-n=0 — —fxa+0xb=0 =— —fxa=0
Le nombr_e> [ étant non-nul, on en déduit que a=0.
Ainsi: n(0;b) ou b#0.
La droite (d) admet pour équation :
By+vy=0 by+cd =0
E'ﬁ-y—Fé-V:O ar+by+d =0 oudeR

B g

2 a#0:
7~7:O —fB-a=—-a-b
—fB-at+a-b=0 —a-b
—B-a+a-b=0 T —a

Cette derniére relation, montre que a ne peut étre
nul, sinon le vecteur directeur u serait le vecteur
nul (ce qui est absurde).

La droite (d) admet pour équation :
az+py+v=0

a-b
o + Y +v=0
aar+a-by+y=0
a-(a~x +by+ l) =0
«
Le nombre « étant non-nul:
ax +by+ Y=o
«

ar+by+c=0
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